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IT - Nizovi - ispitivanje konvergencije

Bitni pojmovi. Osnovne teoreme o konvergentnim nizovima, nula-niz, metodi za ispitivanje kon-
vergencije nizova, Stoltzov stav, neke vaznije granicne vrednosti, broj e, Cauchyev niz.
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Ako vazi
2<a; <3, Bapy =a> +6,

dokazati da je niz konvergentan, a zatim odrediti njegovu grani¢nu vrednost.

Odrediti infa,,, supa,, lim, .. a, ilim, . a,, za niz sa opstim élanom
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Primenom Stoltzovog stava odrediti lim Z—n zad>01id#1.
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Primenom Stoltzovog stava odrediti lim o1 zap > —1.
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(ispit MATEMATIKA I - 19.03.2004.) Bez nalazenja grani¢ne vrednosti dokazati konvergenciju

niza sa op§tim ¢lanom
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Odrediti parametar « tako da niz
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konvergira.

3 1
Dat je rekurentni niz s = 3, s1 = 2, s, = isn,l - isn,g. Odrediti njegov opsti ¢lan, ispitati

konvergenciju i ukoliko je konvergentan, odrediti njegovu grani¢nu vrednost.
Dat je rekurentni niz ag = 1, a1 = 2, ant2 — 4ay11 + 4a, = 0. Odrediti njegov opsti ¢lan.

Dat je rekurentni niz ag = 2, a1 = —1, as = 3, an43 + Ant2 — apy1 — an, = 0. Odrediti njegov
opSti ¢lan.

Literatura: G. V. Milovanovi¢, R. Z. Pordevi¢: Matematicka Analiza, Elektronski fakultet, Nis
(2005).
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Domacéi zadatak 11

(ispit MATEMATIKA T - 22.11.2003.) Ako vazi
l<ay <3, 4ap,41=ad>+3,
dokazati da je niz konvergentan, a zatim odrediti njegovu graniénu vrednost.

Nizovi (ay,) i (by,) su dati pomoéu

a, + by, _ 2apby
2 7 an + by,

ay; >0, by > 0, Up41 =
Dokazati:
1) ap >b,>0,n=1,2,..
2) a, je monotono opadajuéi a b,, je monotono rastuéi niz,
3) lim a, = lim b, =+/a1b;.
n—oo n—oo
Odrediti infa,, supa,, lim, , _a, i lim,, 00 Gy, za niz sa opstim ¢lanom
1
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(ispit MATEMATIKA I - 12.01.2001.) Ispitati konvergenciju, a zatim ukoliko postoji i odrediti
grani¢nu vrednost niza datog pomocu

Tn
o = 1, Tn+1 = m, n = O, 1,2
(ispit MATEMATIKA T - 22.12.2001.) Dat je niz sa opStim clanom a,, = —17—113 . Koristeéi
n

definiciju grani¢ne vrednosti niza, dokazati da je grani¢na vrednost ovog niza 1. Zatim odrediti
koliko se ¢lanova datog niza nalazi izvan intervala (0.99,1.01).

(ispit MATEMATIKA I - 08.04.2002.) Neka je z,, # 1, n € Ni lim xz, = 1. Naéi
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(ispit MATEMATICKA ANALIZA - 21.11.2005.) Izrac¢unati
. l+a+ad®+d®+---+a"
lim T 1 > la| < 1.
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(ispit MATEMATICKA ANALIZA - 17.12.2005.) Dokazati konvergenciju i odrediti grani¢nu
vrednost niza datog pomocu

1 9
ar >0, apy1 = 5 (an + ) (n=1,2,..).
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1 1
Dat je rekurentni niz ag = A, a1 = B, a, = 5%’_1 + Ean_g. Odrediti njegov opsti ¢lan.
Odrediti opsti ¢lan konvergenciju Fibonachievog niza 1,1,2,3,5,8,13,21, ...

Dat je rekurentni niz ap = 1, a1 = 4, ant2 — 4ay11 + 3a, = 0. Odrediti njegov opsti ¢lan.

Dat je rekurentni niz ag = 1, a1 = 2, as = 3, ant3 — 4apt2 + ang1 + 6a, = 0. Odrediti njegov
opsti ¢lan.

Dat je rekurentni niz ap = 3, a1 = 2, an42 — 6a,41 + 8a, = 0. Odrediti njegov opsti ¢lan.



