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I - Metricki prostori. Nizovi.

Bitni pojmovi. Metrika (rastojanje), metricki prostor, neke vazne nejednakosti.

1. Neka su z = (1,22, ..., %,) 1 ¥y = (Y1,Y2, ..., Yn) elementi n-dimenzionalnog Euklidskog prostora
E™. Neka je zadato preslikavanje

dx,y) =Y | — uil-
P

Dokazati da je ovo preslikavanje jedna metrika u skupu E™.

2. U nepraznom skupu X dato je preslikavanje

d(z,y) = {

Dokazati da je ovo preslikavanje metrika.

0, z=y,
1, z #y.

3. Neka je u skupu X data metrika d(z,y). Dokazati da je i preslikavanje h(z,y) = = - d(z,y),
takode jedna metrika.

Bitni pojmovi. Realan niz, opsti ¢lan niza, indeks opsteg ¢lana, graniéna vrednost niza, konver-
gencija, divergencija, zbir, razlika, proizvod i kolicnik konvergentnih nizova.
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7. Dokazati definiciji da je i =-.
okazati po definiciji da je lim Pl 5

= 1. Koliko se

8. (02.06.2006.) Koristeéi definiciju grani¢ne vrednosti niza dokazati lim n
n—oo M

¢lanova ovog niza nalazi izvan intervala (1 — 10741 + 1074)?
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9. Odrediti grani¢nu vrednost lim
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12. Odrediti grani¢nu vrednost lim (\/ n+vn—4/n— \/ﬁ>
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Domacdi zadatak 1

Dokazati da je u skupu R preslikavanje d(z,y) = |x — y| jedna metrika.

3
Dokazati da je u skupu R? preslikavanje d(z,y) = Z |z; — yi| jedna metrika.
k=1

Dokazati da je u skupu R? preslikavanje d(z,y) = max, |z; — y;| jedna metrika.

Na skupu N dato je preslikavanje

Ispitati da li je ovo preslikavanje metrika.

d
Ako se zna da je d(x,y) metrika na skupu E", dokazati da je i preslikavanje h(x,y) = %

, jedna metrika na istom skupu.
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